MATH 371
ENONCES DES EXERCICES 2

A. ZEYTIN

(1) Soient f,g: C — C deux fonctions différentiables. Montrer que
e (f+9)(z) =1f'(z) +¢'(2)
* (fg)'(z) = f'(z)g(z) + f(z)g'(2)
_f (

o (/g)'(z) = HESEEIE, ot g(z) £ 0.

(2) Décider si les polynomes suivants sont analytiques ou pas:
Plx,y) =x° =3y —x + V-13x*y —y’ —y)

P(x,y) = X% + \/j]yz

P(x,y) = 2xy + vV—1(y* —x?)

P(x,y) =x* +xy +y? + V-T1(x* —xy +y?)

(3) Calculer: :

e limsup(—1)" + —
n

n—oo

e limsup(—1)"n
n—oo
) 1+ (—=1)"2n
e limsup ————
n—soo 3n
) . N7
e limsup arctan(n) 5111(7)
n—oo

(4) Montrer que

limsup(an + by) < limsup a, + limsup by,.
n—oeo n—oo n—oo

Donner un exemple, c’est-a-dire trouver deux suites a,, et by, tels que

limsup(an + byn) < limsup an + limsup by,.
n—aoo n——aoo n——aoo

(5) Déterminer le rayon de convergence des séries suivantes:
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