MATH 201
ENONCES DES EXERCICES 8

A. ZEYTIN

(1) Décider si les ensembles suivants sont compacts:
» X={}u{1—1:neNs}
» X=ZnNI0, 10]
» X={(xy) eRZ:0<x?+y? <1}
> X ={(x,y) € R?:e* =cos(y)}
» X={(x,y) eER?:xy < 1}

(2) Déterminer le domaine de définition des fonctions suivantes:
» f(x,y) =vx+y

> f(X»y) = ﬁ—}— \/g
» f(x,y) =1In(9 —x? — 9y?)
> foy) = x2+]y2—16
> floy) =In(xy —1) + eV -y
(3) Donner une description géometrique des lignes de niveau des fonctions suivantes :
> f(x,y) = x?
» f(x,y) =4x? +y?
> f(x,y) = \/xz—i—yz
» f(x,y) = —x —y2+6
> flx,y) =x* —y?

(4) Soit U une partie non-vide, ouverte et connexe de R2. Soient f,g : U — R deux fonctions, (aj,a2) € int(U)
avec
lim f(x1,x2) =L et lim g(xi,x2) =M

(x1,x2)—(as,az) (x1,x2)—(a1,az)
Montrer que:
> lim, x;)—(ar,a0) (F+ g) (x1,x2) =L+ M
> lim(y, x,) o —g)(x1,x2)=L—-M
> lim, x5 g) (x1,x2) = LM
> hm(xl‘xz)ﬂ(al,az é) (X1>X2) M SIM#O
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