MATH 202
ENONCES DES EXERCICES 10

A. ZEYTIN

(1) Calculer les intégrales suivantes dans la region bornée :

» |[xy+2x+3ydA ou Restlaregionbornée parx =1—-y?,x =0,y =0
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> xcos(y)dA ol Restlaregionbornéeparx=1,y=0y= x2
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» |[(x+y)dA ot Restlaregionbornée pary = /x ety = x?
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» |[xeYdA ou Restlaregionbornée parx =1,y =0,y =x?

» [|xy?’dA ot Restlaregion bornée parx = 0etx = /1 —y?2
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» |[|xydA ou Restlaregionbornée pary =5—x?ety =x*-3
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> || 2yx* + 9y>dA  ou Rest la region bornée pary = 3% ety =2y/x
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» [|x(y—1)dA out Restlaregionbornée pary =1—x%ety=x%—3
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» |[2xydA olt Restle triangle de sommet (0,0), (1,2) et (0, 3)
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> y3dA ot  Rest le triangle de sommet (0, 2), (1,1) et (3,2)
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» ||(x+y)dA ot Restle triangle de sommet (0,0), (0,1) et (2,0)
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» [|2+cos(x?)dA  ou Restle triangle de sommet (0, 0), (6,0) et (6,2)
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> ||eV"tTdA ont Restle triangle de sommet (0,0), (—2,4) et (8,4)
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(2) En utilisant I'intégrale double calculer 'aire des regions suivantes :
» La region R est bornée par la parabole x =y — y? et la droite y = —x

» La region R est bornée par les paraboles x = y? et x = 2y —y?
» Laregion R est bornée par les droites y = x — 2 et la droite y = —x et la courbe y = /x

> R:{(x,y)ER2|0§x§3et —x <y <x(2—x)}



» R={(x,y) eR?|0<x < ;—t et sin(x) <y < cos(x)}

» R={(x,y) e R2|0<x<2et —§§y§1—x}u{(x,y)€R2|0§x§06t _2x<y<l-x)

(3) En changeant des variables calculer les intégrales suivantes:
|| eV’ dAxy ouR={(x,y) ER? [x >0,y < O0etx?+y* <9}
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> || VIx2+9y2+1dAyouR={(x,y) eR? [y <Oetx?+y? <9}

(=
<

» || (x—y)dA, ol R est une region bornée par les équationsx —y+1=0, x—y—1=0, x -3y +5 =0,
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etx—3y+5=0

> || x> +y?dA,y ot R ={(x,y) € R? | x? +y? < 16}
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> (xfy)e"zfyzd}\thl dydx ot R est une region bornée par les équation x +y = 1, x+y =3, x> —y% = 1,
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etx? —y? =1

> || ye*dA,y ouR={(x,y) € R? |x >0,y >0 et x* +y? < 25}
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» ||(2x —3y)dA, , 0ydx oi1 R est une region bornée par les équation x = gy -4, x = ;y +2, x+2y=1,

JJ
R
etx+2y=3

> || VX2 +y2dAsy ouR={(x,y) € R? |x? +y? —2x < 0}
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(4) Calculer les intégrale suivantes dans la region non-bornée :

> e’XZdAX,youR:{(x,y)GRZIXEOet —x <y <x}
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> @dAX,youR:{(x,y)ERZIXZO,yzo,y:xety:xz}
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> X—se’%dAX,yoﬁR:{(x,y)el&z|x21etogygx}

> || e dAyy o R ={(x,y) ceR?|x>0,y>0etx <y}

> xyef"zfyZ dAyy ouR={(x,y) € R? |x >0,y > 0}

(5) En utilisant la somme de Riemann pour m = n = k = 2 trover la valeur approchée des intégrales suivantes :

> UJV)H—y +zdVouR={(xy,z) e R3|2<x,y,z < 3}
R

> UJsin(nyz) dVouR={(x,y,z) eR3|0<x,y,z< 1}
R



> ”Jxe”‘"-”l dVouR={(x,y,z) eR} | 0<x<1,1<y<2 et2<z<3}
R

(6) En utilisant la somme de Riemann pour m = n = k = 2 donner un interval de la valeur des intégrales
suivantes :
> cos(xyz) dVou R ={(x,y,z) € R3 |0 < x,y,z < 1}
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> In(x +y+z)dVouR={(x,y,z) e R3 |1 <x,y,z <2}
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» ||| xcos(3y —2z) dVouR={(x,y,z) eR3 |0 <z < g}
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(7) Calculer les intégrales suivantes :

> xyzdVouR={(x,y,z) €ER}|0<x<1,-2<y<0etl <z<4}
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» [||yze ™2 dVouR ={(x,y,2) e R® |0 < x,y,z < 1}
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> |||(xy? +23) dVouR ={(x,y,z2) e R3[| 0<x<2,0<y<4et0<z<3)
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> (xzfy3) dVouR={(x,y,z) €R3| —1<x<1,0<y<2et0<2z<1}
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> (2422 —xy)dVouR={(x,y,z2) e R3|0<x<2,1<y<let —1<z<1}

> (zsin(x) +y?) dVouR={(x,y,z) e R3|0<x<m0<y<let —1<z<2}
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