MATH 202
ENONCES DES EXERCICES 9

A. ZEYTIN

(1) En prenant une équipartition de l'intervalle [a, b] en n parties, [c, d] en m parties et [e, f] en k parties calculer
L(f,P) et U(f,P) de I'integrale triple [[[ f(x,y,z)dVy,y,.; ol :
» f(x,y,z) =x+y+2 D=10,1] x [0,1] x [-1,0], (n, m, k) =(1,2,2)
» f(x,y,z) =x>+y+1/z,D =1[0,1] x [1,2] x [1 2], (n,m, k) = (
» f(x,y,z) =x+e¥%, D =1[0,1] x [1,2] x [1,2], (n,m, k) = (2,2,2)
> f(x,y,z) =x2+y?+22,D=1[0,1] x [-1,1] x [0, }, (n, m, k)

(2) Calculer les intégrales suivantes

> X% +y +xyzdVyy,.; ou D = [1,2] x [1.3] x [2,4]
JD

> eXtutzqy, y,ouD = [0,1] x [0,2] x [0, 3]

JJJID

> e*V*dV, 4 ;ou D = [0, 3] x [0,2] x [0, 1]

JJD

> sin(x) 4 cos(y) + tan(z)dVy,y,,; o D = [—m, 7] x [0,71/2] x [—m/4, /4]
JJJID

> x*y3zdVy y,2; 00 D = [-1,1] x [1,2] x [0, 1]
D

In(x)

JJID X

>

+ zsin(y)dVy,y,z; ou D = [1,e] x [0,71/4] x [0, 1]

(3) Soit Q, Q’; deux parties de R® de volume 0 et P C R3 une partie quelconque. Monter que
» QU Q’ estde volume 0,
» QNP estdevolume 0.

(4) Montrer quesif: D — R;ouD C R? une fonction continue, alors le volume de graphe de f est 0.



